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一、应用正弦、余弦定理解三角形
1．这类问题一般要先审查题设条件，进行归类，根据题目类型确定应用哪个定理解决．常见题型有①一边和两角(如a，B，C)，②两边和夹角(如a，b，C)，③三边(a，b，c)，④两边和其中一边的对角(如a，b，A)．
2．利用正弦、余弦定理解三角形，考查学生方程思想和公式的应用，以及数学运算和逻辑推理的数学素养．

例1　在△ABC中，B＝45°，AC＝，cos C＝.
(1)求BC边的长；
(2)求AB边上的中线CD的长．
                                                                                        
                                                                                        
                                                                                        
跟踪训练1　在△ABC中，角A，B，C所对的边分别为a，b，c，设a，b，c满足条件b2＋c2－bc＝a2和＝＋，求A和tan B的值．
                                                                                        
                                                                                        
                                                                                        
二、判断三角形的形状
1．根据所给条件确定三角形的形状，主要的方法是边角互化，常见具体方法有①通过正弦定理进行边角转换，②通过余弦定理进行边角转换，③通过三角变换找出角之间的关系，④b2＋c2－a2＞0⇔A为锐角，b2＋c2－a2＝0⇔A为直角，b2＋c2－a2＜0⇔A为钝角．
2．判断三角形的形状，考查学生逻辑推理的数学素养．
例2　已知在△ABC中，内角A，B，C所对的边分别为a，b，c，＝c2，且acos B＝bcos A，试判断△ABC的形状．
                                                                                        
                                                                                        
                                                                                        
                                                                                        
跟踪训练2　设△ABC的内角A，B，C所对的边分别为a，b，c，若bcos C＋ccos B＝asin A，则△ABC的形状为(　　)
A．锐角三角形  	B．直角三角形
C．钝角三角形  	D．不确定

三、正弦、余弦定理在实际中的应用
1．余弦定理和正弦定理在实际生活中，有着非常广泛的应用，常见的问题涉及距离、高度、角度以及平面图形的面积等很多方面．解决这类问题，关键是根据题意画出示意图，将问题抽象为三角形的模型，然后利用定理求解．注意隐含条件和最后将结果还原为实际问题进行检验．
2．将生活中的实际问题转化为三角形模型，提升逻辑推理和数学建模素养．






例3　如图，在海岛A上有一座海拔1千米的山，山顶设有一个观察站P，上午11时，测得一轮船在海岛北偏东30°，俯角为30°的B处，到11时10分又测得该船在海岛北偏西60°，俯角为60°的C处．
(1)求船的航行速度是每小时多少千米？
(2)又经过一段时间后，船到达海岛的正西方向的D处，问此时船距岛A有多远？
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跟踪训练3　已知海岛A四周8海里内有暗礁，有一货轮由西向东航行，望见岛A在北偏东75°，航行20海里后，见此岛在北偏东30°方向，若货轮不改变航向继续前进，有无触礁危险？
                                                                                        
                                                                                        
                                                                                        
                                                                                        


四、与三角形有关的综合问题
1．该类问题以三角形为载体，在已知条件中设计了三角形的一些边角关系，由于正弦定理和余弦定理都是关于三角形的边角关系的等式，通过定理的运用能够实现边角互化，在边角互化时，经常用到三角函数中两角和与差的公式及倍角公式等．
2．解三角形的综合问题考查学生数学运算与逻辑推理的数学素养．
例4　在△ABC中，内角A，B，C对边的边长分别是a，b，c，已知c＝2，C＝.
(1)若△ABC的面积等于，求a，b；
(2)若sin B＝2sin A，求△ABC的面积．
                                                                                        
                                                                                        
                                                                                        
                                                                                        
                                                                                        
                                                                                        
                                                                                        
                                                                                        

跟踪训练4　△ABC的内角A，B，C的对边分别为a，b，c.已知sin(A＋C)＝8sin2.
(1)求cos B；
(2)若a＋c＝6，△ABC的面积为2，求b.
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1．(2020·全国Ⅲ)在△ABC中，cos C＝，AC＝4，BC＝3，则cos B等于(　　)
A.  B.  C.  D.
2．(2020·新高考全国Ⅰ)在①ac＝，②csin A＝3，③c＝b这三个条件中任选一个，补充在下面问题中，若问题中的三角形存在，求c的值；若问题中的三角形不存在，说明理由．
问题：是否存在△ABC，它的内角A，B，C的对边分别为a，b，c，且sin A＝sin B，C＝，________？
注：如果选择多个条件分别解答，按第一个解答计分．
                                                                                        
                                                                                        
                                                                                        
                                                                                        
                                                                                        
                                                                                        
[image: C:\Users\ADMINI~1\AppData\Local\Temp\Rar$DIa0.578\20-53.TIF]3.(2020·江苏)在△ABC中，角A，B，C的对边分别为a，b，c，已知a＝3，c＝，B＝45°.
(1)求sin C的值；
(2)在边BC上取一点D，使得cos∠ADC＝－，求tan∠DAC的值．
                                                                                        
                                                                                        
                                                                                        
                                                                                        

提升总结：正余弦定理的应用
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