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一、知识点击
不等式恒成立问题。

不等式 在区间 上恒成立�等价于函
数 在区间 上的最小值大于 不等式

在区间 上恒成立�等价于函数 在区间

上的最大值小于 。
不等式能成立问题。

在区间 上�存在实数 �使不等式 六对 成

立�即 在区间 上能成立�等价于函数
在区间 上的最大值大于 在区间 上�存

在实数 �使不等式 成立�即 在

区间 上能成立�等价于函数 在区间 上的最

小值小于 。
不等式恰成立问题。

不等式 在区间 上恰成立�等价于不
等式 的解集为 不等式 在区间

上恰成立�等价于不等式 的解集为 。
最好将不等式恒成立、能成立、恰成立问题与方

程和不等式有解、无解问题进行联系和对比。
不等式有解问题 有解幼 、

�例如� “ 有解拱 “ 有解拼

�例如� 有解拼一 。
不等式无解问题 无解拼 劝 �

例如� 无解幼 一 “ 二 无解

。二镇 �例如� 无解幼 镇 。
方程无解 和有解 问题 方程 二 一 无解

不属于 的值域 方程 一 有解 属于

的值域。
其实�不等式能成立问题与不等式有解问题是

一致的。把上述几个问题集中起来研究�并给出相
应的训练�同学们肯定能在对比中更好地掌握这些
问题 。

二、典型例皿分析

由甲 一 。一�得 函数 甲 二 在

仁� 上单调递增�则杯 在 � 叨 上的最小

值为娜 一。 �则 。 �解得。妻一 。
恰成立问题。

当。。时�由二‘�得‘二�一二号十 �
与 二的值域是 。�十。 相矛盾。

当。。时�了�一二子 在巨‘�〔�上单
调递增�则 劝在 � 加 上的最小值为 一

。由题意得 �即 �解得 一 。

侧 已知 工�一工一手一 工‘·为自然
对数的底数。设 一譬�若在�上至少存在
一点 ��使得 二。 二。成立�求实数 的取值
范围。

解析 能成立问题。
若在 �」上至少存在一点 二‘、使得 。

‘了。�成立·贝”函数‘了�一了 一了�一�一手

尸片匕文组匕不诺户兰代甲七口助忿

。二一丝在口�口上的最大值大于。。
’ 户 一了

①当 时�由 任 � �得 ’ 二 �则
二在「� 上单调递增�故 二 在 � 上的最大

值为‘·�一 一誊一‘。由题意得 ·� �即

·高二高用三使

�一誊一‘�解得� 艺一 “
②当 时�由 任 � �得

、 � 一� 、一 二� 二 一 二
一二 一 二一竺 �则 二 在 �」上的最

大值不可能大于 。

们 已知 一架黔 。 由①和②可知
一 “

对任意 任 � � 。恒成立�试求
实数 的取值范围。

当 任 � 时� 的值域是「�
�试求实数 的值。
解析 恒成立问题。

。对任意 任 � 恒成立�等价于
杯 一 十 “ 对任意 任 � 二 恒成立。

侧 才 若关于 二的不等式厂 一 二一

的解集为 一 � �求实数 的取值范围。
若关于 的不等式 一 一 “镇一 的解集

不是空集�求实数 的取值范围。
解析 恒成立问题。
设 尹一 “ 一 “。
由关于 二的不等式 一 “二一 “ 的解集为

遥惑技术就是从遥远的地方去感知运动着的和静止着的物体�它是一门不通过接触而感知对象�即收集遥远对象信
息的技 术。
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一 �十 �得 在 一 � 上恒成立。
二的最小值为 鲁 一乙 。由题意得

侧 ‘ 设函数 ’一 。
若存在 。 � �使不等式 。一 镇。能成立�
求实数 的最小值。

了鲁卜。�即一乙
�解得一 。

也可以直接 由 △一 一 一 一 �得到
一 。

能成立问题。
设 一了一 “ 一 “。
由关于 的不等式 一 一 镇一 的解集不

是空集�得 一 在 一 � 上能成立。

解析 能成立问题。
函数 了 的定义域为王川 一 。

一 共片产一 。、 ‘

二的最小值为 鲁一自 。由题意得

鲁 一�即一‘
矿

一 �解得 毛一 或 。
侧 卒 已知函数 一 一 一了

若 的定义域 笋必�试求实数 的取值

范围。
若 在 � 上有意义�试求实数 的取

值范围。
若 的解集为 � �试求实数 的

值。
解析 能成立问题。

的定义域非空�相当于存在实数 �使 一

一 。成立�则 杯 一。一 一了 的最大值大
于 。

、�� 一 、�
二的最大值为 一亏 竺谊书。
�一 一 �一 。。由题意得 司 一令 �即一 �解得
囚 ’�丫、 一’一’ 一” ‘” ‘

一 或 。
恒成立问题。
在 � 上有意义�等价于 抓劝 一。一 二一

。在�上恒成立�即·恙在�上恒成
立 。

‘ 、函数 一了牛二一 一 万兰允一 。由 呀、一‘ 一 一 ’ 一 一“ 一

� �得一 一 一 �则函数 二 在 � 上

、二、 、之、、 � 、 。二单调递减。又 一 言�则 成一言。
也可以由二次函数的图像�得 娜 �娜 妻

‘ �。 ��解得 蕊一份。、��】�” 一 “
恰成立问题。

的解集为 � �等价于不等式 一

一尹 的解集为 � �即方程 了 十 一 一

的两个根为 和 �则 一 。

当 任 。� 时�厂 。�则函数 在「�〕
上单调递增�故函数 在 � 〕上的最小值为

�从而 �即 的最小值为 。
总之�恒成立问题解法较为灵活�常见的方法

有 分离变量�利用最值处理 分离出两个函数�利用
函数的图像 构造函数等。能成立问题有时可以转
化为恒不成立问题来处理。对于恰成立问题�直接
代入即可。具体做法要视具体问题而定。

尸片匕沈里匕乡宪甲户口目口诵心多
设 一 是函数 一 一 任

�� � 一 。 � 、 。 、 一 一阴 一 �、枚 但 息 � 户 � 又 一 丁 十 下丁 】’。 右 仔、 仕

在 普�、跳任 � �使得 宁�一 条 成立�求
的取值范围。

·离二高三使用设函数 了 一 的图像过点 �

一子于二� 音。“ ’一 。
求 的解析式。
求 的极大值与极小值。
若对任意 。任「�〕�总存在相应的 �、 任

「�司�使得 �毛 。镇 成立�试求实数
的取值范围。

� 、�� 、 � � 、已知函数 一 � 一音 了 �护一‘ ”一 一 ’ ’一 一一 ’一 ’一‘
�且 一 二 一 存在单调递减区间�求实数
的取值范围。

� �� 一 一 、参考答案 的取值范围是 �普 。�一� “ 一‘一 ‘一 �“ 、一’ “
� 一 、

竺共一于 任 。‘’、‘ 、一 、一、一 ”

厂二的极小值是 一 一 要�极大值是“一‘ 、一 “ ’ ’ 、 一 ’一 、

“

’实”·的取值”围是寻�涯 。
实数 的取值范围是 一 � � 。
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任何物体都有辐射、反射和吸收电磁波的本领。


