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1. 已知点 BA、 是圆 4: 22  yxO 上任意两点，且满足 32AB .点P 是圆

4)3()4(: 22  yxC 上任意一点，则 || PBPA 的取值范围是_____. 

 

2.已知圆 M:(x-1)
2
+(y-1)

2
=4, 直线 l:x+y-6=0, A 为直线 l上一点. 

若圆 M上存在两点 B,C,使得∠BAC=60°, 则点 A横坐标的取值范围是_____. 

 

3.设实数 1a ，若不等式 aaxx  2|| ，对任意的实数  3,1x 恒成立，则满

足条件的实数a 的取值范围是_____. 

 

4.已知向量𝑎⃗⃗ = (2𝑐𝑜𝑠𝛼，𝑠𝑖𝑛2𝛼)， 𝑏⃗ = (2𝑠𝑖𝑛𝛼，𝑡)，𝛼 ∈ (0，
𝜋

2
)，𝑡为实数． 

（1）若𝑎⃗⃗ − 𝑏⃗ = (
2

5
，0)，求 t 的值； 

（2）若 t=1，且𝑎⃗⃗ ⋅ 𝑏⃗ = 1，求𝑡𝑎𝑛(2𝛼 +
𝜋

4
)的值． 
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1.已知点 BA、 是圆 4: 22  yxO 上任意两点，且满足 32AB .点P 是圆

4)3()4(: 22  yxC 上任意一点，则 || PBPA 的取值范围是_____. 

 [4,16];  

 

2.已知圆 M:(x-1)
2
+(y-1)

2
=4, 直线 l:x+y-6=0, A 为直线 l上一点. 

若圆 M上存在两点 B,C,使得∠BAC=60°, 则点 A横坐标的取值范围是_____. 

[1,5]；  

 

3.设实数 1a ，若不等式 aaxx  2|| ，对任意的实数  3,1x 恒成立，则满

足条件的实数a 的取值范围是_____. 

1 2a  或
7

2
a   

4. 解：（1）向量𝑎⃗⃗ = (2𝑐𝑜𝑠𝛼，𝑠𝑖𝑛2𝛼)， 𝑏⃗ = (2𝑠𝑖𝑛𝛼，𝑡)，𝛼 ∈ (0，
𝜋

2
)，𝑡为实数， 

若𝑎⃗⃗ − 𝑏⃗ = (
2

5
，0)，则（2cosα-2sinα，sin

2
α-t）=（

2

5
，0）， 

可得 cosα-sinα=
1

5
，平方可得 sin

2
α+cos

2
α-2cosαsinα=

1

25
， 

即为 2cosαsinα=1-
1

25
=

24

25
，（cosα＞0，sinα＞0）， 

由 sin
2
α+cos

2
α=1，解得 cosα+sinα=√(𝑐𝑜𝑠𝛼 − 𝑠𝑖𝑛𝛼)2 + 4𝑠𝑖𝑛𝛼𝑐𝑜𝑠𝛼=√

1

25
+

48

25
=

7

5
， 

即有 cosα=
3

5
，sinα=

4

5
． 

则 t=sin
2
α=

16

25
； 

（2）若 t=1，且𝑎⃗⃗ ⋅ 𝑏⃗ = 1，即有 4cosαsinα+sin
2
α=1， 

即有 4cosαsinα=1-sin
2
α=cos

2
α， 

由 α为锐角，可得 cosα∈（0，1），即有 tanα=
𝑠𝑖𝑛𝛼

𝑐𝑜𝑠𝛼
=

1

4
， 

则 tan2α=
2𝑡𝑎𝑛𝛼

1−𝑡𝑎𝑛2𝛼
=

1

2

1−
1

16

=
8

15
， 

𝑡𝑎𝑛(2𝛼 +
𝜋

4
)=

𝑡𝑎𝑛2𝛼+1

1−𝑡𝑎𝑛2𝛼
=

1+
8

15

1−
8

15

=
23

7
． 


