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一、学习目标
1.提高解决实际应用问题的能力，如利用导数解决优化问题（最大利润、最小成本、最优化设计等），将实际问题转化为数学模型，并通过导数工具求解,；
2，增强综合运用导数与其他数学知识（如方程、不等式、数列等）解决复杂问题的能力，提升逻辑推理、数学运算和转化化归的核心素养；
3. 掌握利用导数解决问题的一般方法和策略，包括通过求导确定函数单调性和极值点，再结合函数定义域和边界条件求解最值.

二、必备知识
1.利用导数研究函数零点问题思路
（1）转化为函数图象交点：方程有实根两个函数图象的交点问题函数有零点．
将变形为，转化为的图象交点问题，类型有：
①一平一曲：一平即常数函数（为常数）图象与一曲线图象的交点；
②一斜一曲：一斜即一次函数图象与一曲线图象的交点；
③两曲：两个函数图象均为曲线，凸凹性相反.

（2）利用零点存在性定理解决：利用导数研究函数单调性，结合零点存在性定理，判断函数零点个数.

2.利用导数研究不等式恒成立或存在性问题
不等式恒成立问题或存在性问题转化为求函数最值问题，利用导数研究函数最值，求出参数的取值范围.
㈠ 不等式在某个区间上恒成立或存在性成立问题的转化途径：
⑴；；
⑵；；
⑶；

㈡ 双变量的“任意性”与“存在性”问题
①,都有恒成立；
②,都有恒成立；
③,都有恒成立；
④,都有恒成立；
⑤,都有的值域是值域的子集；
⑥,都有的值域与值域的交集不为空集.

3.利用导数证明不等式
①构造法：证明f(x)<g(x)，x∈(a，b)，可以构造函数F(x)＝f(x)－g(x)，如果F′(x)<0，则F(x)在(a，b)上是减函数，则只需F(a)≤0，由减函数的定义可知，x∈(a，b)时，有F(x)<0，即证明了f(x)<g(x)．

②最值比较法：证明f(x)<g(x)，x∈(a，b)时，若构造函数F(x)＝f(x)－g(x)后，F(x)的单调性无法确定，可考虑f(x)的最大值与g(x)的最小值，如果f(x)max<g(x)min，那么可证f(x)<g(x)．


三、典型例题
考点一：导数在函数零点（方程的根）问题中的应用
[bookmark: 1f2ee3d7-4b66-400d-8cfb-a39b0709f360]1.函数，若函数有三个零点，则实数的取值范围是[image: latexImg]( )
A.	        B.	       C.	        D.

2.已知函数．
讨论函数极值点的个数
若函数在定义域内有两个不同的零点，，求的取值范围证明：．
                                                                                            
                                                                                                
                                                                                                     
                                                                                                  
                                                                                                  

考点二：导数在不等式问题中的应用
[bookmark: fd2833e5-f99a-4a7d-bcaa-415baf32e08d]1.若关于的不等式在上有解，则实数的取值范围为[image: latexImg](    )
A. 	B. 	C. 	D. 

[bookmark: 0ac98fdb-901b-4ee1-93cb-4740386979f7]2.已知函数，其中．
求的单调区间；
是否存在，使得对任意恒成立？若存在，请求出的最大值；若不存在，请说明理由．
                                                                                            
                                                                                                
                                                                                                     
                                                                                                   
                                                                                                   

3.已知函数，，
当时，讨论函数的单调性
若，求的取值范围．
                                                                                            
                                                                                                
                                                                                                     
                                                                                                      
                                                                                                 

四、课堂小结
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