第6讲  解析几何中与的“运动定常”问题
【考情回顾】

	考点
	近3年考题
	考情分析

	椭圆的标准方程
	2024·新高考Ⅰ卷，16（1）
	圆锥曲线综合是高考数学的核心内容，是考查考生学科素养的重要载体．每年的必考题，一般是两小一大，是以课程学习情境与探索创新情境为主，注重数学知识的基础性、综合性和应用性的考查，侧重考查考生的运算求解能力和逻辑思维能力．客观题以考查圆锥曲线的方程与性质为主，解答题主要以双曲线、椭圆、抛物线为背景考查斜率及面积问题、方程求解及定值问题、最值与范围问题等．

	双曲线中的双斜率
	2022·新高考Ⅰ卷，21（1）
	

	抛物线的轨迹方程
	2023·新高考Ⅰ卷，22（1）
	

	双曲线的标准方程
	2022·新高考Ⅱ卷，21（1）

2023·新高考Ⅱ卷，21（1）
	

	椭圆中的弦长公式、
三角形面积
	2024·新高考Ⅰ卷，16（2）
	

	双曲线与数列的综合知识
	2024·新高考Ⅱ卷，19
	

	双曲线中的弦长公式、
三角形面积
	2022·新高考Ⅰ卷，21（2）
	

	抛物线中的弦长公式
	2023·新高考Ⅰ卷，22（2）
	

	双曲线中的斜率问题
	2022·新高考Ⅱ卷，21（2）
	

	双曲线中的定直线问题
	2023·新高考Ⅱ卷，21（2）
	


2024年高考新高考Ⅰ卷考查了椭圆的标准方程、弦长公式，注重的是基础公式和计算能力，难度适中．Ⅱ卷考查了直线与双曲线、数列知识的交汇，综合能力要求较高，难度
较大．但是每问的设计是环环相扣的，可以从第一问的设问中找到第二问的求解思路．
【真题热身】
1．（2023·新课标Ⅱ卷）已知双曲线C的中心为坐标原点，左焦点为
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，离心率为
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(1)求C的方程.
(2)记C的左、右顶点分别为
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，
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，过点
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的直线与C的左支交于M，N两点，M 

在第二象限，直线
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MA

与
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NA

交于点P．证明:点
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在定直线上．
2．（2024·新高考天津卷）已知椭圆
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椭圆的离心率
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．左顶点为
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，
下顶点为
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，

是线段
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的中点，其中
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（1）求椭圆方程．
（2）过点
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的动直线与椭圆有两个交点
[image: image16.wmf]PQ

，

．在
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轴上是否存在点
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使得
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恒成立．若存在求出这个
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点纵坐标的取值范围；若不存在，请说明理由．
【典例突破】
考向1  定点（线）问题
例1 （2023·广东深圳市二模）已知椭圆E：
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的长轴长为4，由E的三个顶点构成的三角形的面积为2．
（1）求E的方程；

（2）如图，记E的右顶点和上顶点分别为A，B，点P在线段AB上运动，垂直于x轴的直线PQ交E于点M（点M在第一象限），P为线段QM的中点，设直线AQ与E的另
一个交点为N，证明：直线MN过定点．
                                                   [image: image22.png])
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例2 （2024·浙江宁波市二模）已知椭圆
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的左顶点
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和下顶点B，焦距为
[image: image25.wmf]42

，直线l交椭圆L于C，D（不同于椭圆的顶点）两点，直线AD交y轴于点M，直线BC交x轴于点N，且直线MN交l于点P．
（1）求椭圆L的标准方程；

（2）若直线AD，BC的斜率相等，证明：点P在一条定直线上运动．
对点训练 （2023·湖南衡阳市三模）如图，动双曲线的一个焦点为
[image: image26.wmf](
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，另一个焦点为
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，若该动双曲线的两支分别过点
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（1）求动点
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的轨迹方程；

（2）斜率存在且不为零的直线
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过点
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，交（1）中点
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的轨迹于
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两点，直线
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与
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轴交于点
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，
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是直线
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上异于
[image: image39.wmf]D

的一点，且满足
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．试探究

是否存在确定的
[image: image41.wmf]t

值，使得直线
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恒过线段
[image: image43.wmf]DM

的中点. 若存在，求出
[image: image44.wmf]t

的值；若不存在，请说明理由．
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考向2  定值问题
例3 （2024·湖南娄底市二模）已知椭圆
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的一个焦点与抛物线
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的焦点
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重合，抛物线的准线被
[image: image49.wmf]C

截得的线段长为
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（1）求椭圆
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的方程；
（2）过点
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作直线
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交
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于
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两点，试问：在
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轴上是否存在一个定点
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，使
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为定值？若存在，求出
[image: image60.wmf]M

的坐标；若不存在，请说明理由．
对点训练 （2024·湖南湘潭市三模改编）在平面直角坐标系中，已知A，B，P为椭圆
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上不同的三点，且
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．试问：
[image: image63.wmf]ABP

D

的面积是否为定值？若是，求出这个定值；若不是，请说明理由．
【总结提炼】
求定点、定值问题常见的方法有两种：

（1）从特殊入手，求出定值，再证明这个值与变量无关；

（2）直接推理、计算，并在计算推理的过程中消去变量，从而得到定值.

【课后巩固】
1．（多选题）（2023·山东淄博市二模）已知
[image: image64.wmf]O

为坐标原点，
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分別为双曲线
[image: image66.wmf]2

2

:1

4

y

Cx

-=

的上、下焦点，
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AA

是上、下顶点，
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是双曲线
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上异于顶点的任意一点，下列说法正确的有（    ）

A．双曲线的焦点坐标为
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)

5,0

±


B．以
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为圆心且与渐近线相切的圆的方程为
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C．若点
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到
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的两条渐近线的距离分别为
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，则
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D．直线
[image: image77.wmf]12
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PAPA

的斜率之积是定值

2．（多选题）（2023·山东德州市三模）已知抛物线
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的焦点为
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，准线为
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，直线
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与
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轴交于点
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，过点
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的直线与抛物线
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交于
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两点，
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为坐标原点，则（    ）

A．若
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B．
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C．
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D．
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面积的最小值为16

3．（2023·山东青岛市二模）已知椭圆
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的左、右焦点分别为
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过
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的直线与
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交于点
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、
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，直线
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为
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在点
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处的切线，点
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关于
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的对称的点为
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.
由椭圆的光学性质知，
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、
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、
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三点共线.若
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4．（2023·安徽蚌埠市三模）已知
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，
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是双曲线
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的左､右顶点，
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为双曲线上与
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不重合的点.

（1）设直线
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，
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的斜率分别为
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，
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是定值；

（2）设直线
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与直线
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交于点
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，
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与
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轴交于点
[image: image128.wmf]S

，点
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满足
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，直线
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与双曲线
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交于点
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（与
[image: image134.wmf]A

，
[image: image135.wmf]B

，
[image: image136.wmf]M

不重合）.试判断直线
[image: image137.wmf]MN

是否过定点，若直线
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过定点，求出该定点坐标；若直线
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不过定点，请说明理由．
5．（2024·福建宁德市一模）已知A，B为椭圆
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左右两个顶点，动点D是椭圆上异于A，B的一点，点F是右焦点．且当点D的坐标为
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（1）求椭圆的方程．
（2）已知点C的坐标为
[image: image143.wmf](
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，直线CD与椭圆交于另一点E，试判断直线AD与直线BE

的交点P是否在一定直线上，如果是，求出该直线方程；如果不是，请说明理由．
6．（2023·山东枣庄二模）已知双曲线C：
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的右焦点为
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，一条渐近线方程为
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（1）求C的方程.
（2）在x轴上是否存在与F不重合的点P，使得当过点F的直线与C的右支交于A，B 

两点时，
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恒成立？若存在，求出点P的坐标；若不存在，请说明理由．

7．（2024·湖南长沙市一模）已知双曲线
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的渐近线方程为
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的半焦距为
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， 且
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    （1）求
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的标准方程．

（2）若
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外一点，过
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的两条切线
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（斜率都存在），
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的斜率之积为定值；

②存在定点
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，使得
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