第19讲  利用导数研究函数的基本问题

【考情回顾】

	考点
	近3年考题
	考情分析

	导数与切线
	2022·新高考Ⅰ卷，10

2022·新高考Ⅰ卷，15

2022·新高考Ⅱ卷，14

2024·新高考Ⅰ卷，13

2024·新高考Ⅱ卷，16（1）
	高考对导数的考查：导数的计算、四则运算法则的应用和切线问题；利用导数研究函数的单调性，求函数的单调区间（其中多项式函数一般不超过三次）以及借助函数图象，了解函数在某点取得极值的必要和充分条件，用导数求函数的极大值、极小值，求闭区间上函数的最大值、最小值．导数常结合函数的零点、最值等问题综合考查．


	导数与函数单

调性、最值及

恒成立问题
	2022·新高考Ⅰ卷，22（1）

2023·新高考Ⅰ卷，19

2024·新高考Ⅰ卷，18（1）

2022·新高考Ⅱ卷，14

2022·新高考Ⅱ卷，22（1）

2023·新高考Ⅱ卷，22（1）
	

	导数与函数极

值、极值点
	2023·新高考Ⅱ卷，11

2024·新高考Ⅱ卷，16（2）
	

	导数与比较大小
	2022·新高考Ⅰ卷，7

2022·新高考Ⅱ卷，12
	


     2024年高考新高考Ⅰ卷考查了导数与切线和函数最值的知识点．Ⅱ卷也考查到了切线，但是是体现在大题16题的第一问中，同时也考查到了恒成立问题．切线问题备考时注意含参数和公切线的问题即可，难度一般都是较小和适中．
【真题热身】

1．（2023·新高考Ⅱ卷）已知函数
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2．(2022·全国乙卷)函数
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3．（多选题）（2024·新课标全国Ⅱ卷）设函数
[image: image12.wmf]32

()231

fxxax

=-+

，则（    ）

A．当
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C．存在a，b，使得直线
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4．（2024·新课标全国Ⅰ卷）若曲线
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【典例突破】

考向1  切线问题
例1 （1）（2023·全国甲卷）曲线
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（2）（2024·浙江金华市三模）若存在直线与曲线
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【思维导图】

曲线公切线相关问题：


（3）（2024·湖南常德市三模）已知函数
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的切线，则实数a的取值范围是         ．
【总结提炼】

（1）求切线方程的核心是利用导函数求切线的斜率，求函数的导数要准确地把函数拆分成基本初等函数的和、差、积、商，再利用运算法则求导，复合函数求导，应由外到内逐层求导，必要时要进行换元.

（2）由函数的单调性求参数的取值范围的方法
①函数在区间
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②函数在区间
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考向2  单调性
①求单调区间、讨论单调性

②利用单调性求参数范围问题

例2 （1）（2023·广东茂名市二模）已知函数
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（2）（2023·山东淄博市二模改编）已知函数
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例3 （2023·全国乙卷）已知函数
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（1）当
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时，求曲线
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（2）若函数
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上单调递增，求实数
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【总结提炼】
对于利用导数研究函数的综合问题的求解策略

（1）通常要构造新函数，利用导数研究函数的单调性，求出最值，从而求出参数的取值范围.
（2）利用可分离变量，构造新函数，直接把问题转化为函数的最值问题．

（3）根据恒成立或有解求解参数的取值时，一般涉及分离参数法，但压轴试题中很少碰到分离参数后构造的新函数能直接求出最值点的情况，进行求解，若参变分离不易求解问题，就要考虑利用分类讨论法和放缩法，注意恒成立与存在性问题的区别．

考向3  极值、最值问题
例4 （2024·新课标全国Ⅱ卷）已知函数
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（1）求当
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例5 （2023·湖南长沙市二模改编）已知函数
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【课后巩固】

1．（2024·全国甲卷·理科）设函数
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2．（2023·辽宁葫芦岛市二模）已知函数
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4．（2024·广东深圳市三模）已知函数
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5．（多选题）（2023·湖北荆州市二模）设函数
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6．（多选题）（2024·广东梅州市一模）已知函数
[image: image104.wmf]2

()(ln)ee

x

fxabax

=+-

，则（    ）
     A．若
[image: image105.wmf]()

fx

为减函数，则
[image: image106.wmf](0)0

f

<


B．若
[image: image107.wmf]()

fx

存在极值，则
[image: image108.wmf]e1

b

a

>


C．若
[image: image109.wmf](1)0

f

=

，则
[image: image110.wmf]ln2

b

>


D．若
[image: image111.wmf]()

fx



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image112.wmf]0

³

，则
[image: image113.wmf]ba

³


7．（2023·浙江湖州市二模）已知函数
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8．（2024·贵州贵阳市三模）已知函数
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9．（2024·湖北黄石市二模）已知函数
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10．（2024·广东汕头市三模）已知函数
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求两曲线的切线方程





构造方程求解组
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