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[bookmark: _GoBack]专题5：韦达定理的灵活运用
[bookmark: OLE_LINK1]【复习目标】
1. 韦达定理反应了方程根与系数的关系，在平面解析几何中凡是与方程的根有关的问题，大多数可用韦达定理来解决，如解决交点坐标、定值、轨迹方程等．利用韦达定理可以实现设而不求、整体换元，从而简化运算．
2. 培养数学运算、逻辑推理、直观想象等学科素养，以及分析问题、解决问题的能力．

【基础训练】



[bookmark: MTBlankEqn]1. 过椭圆内一点引一条弦，使弦被点平分，则这条弦所在的直线方程为       ．











2. 已知点，动点到、两点的距离之差的绝对值为2，点的轨[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]迹与直线交于、两点，求线段的长．







3. (单选)在平面直角坐标系xOy中，椭圆上一点，点B是椭圆上任意一点（异于点A），过点B作与直线OA平行的直线交椭圆于点C，当直线AB、AC斜率都存在时，(      ).
A．1				B．2				C．3				D．4







4. (多选)已知抛物线，焦点为，过焦点的直线抛物线相交于，两点，则下列说法一定正确的是(      ).



A．的最小值为2							B．线段为直径的圆与直线相切



C．为定值								D．若，则
[image: figure]








5. 如图，P为椭圆上的一动点，过点P作椭圆的两条切线、，斜率分别为、，若为定值，则__________．

【例题精讲】


[bookmark: _Hlk189819531]例1  已知椭圆过点，长轴的长为4.
(1) 求椭圆的方程；










(2) 过左焦点，作互相垂直的直线，直线与椭圆交于两点，直线与圆交于两点，为的中点，求面积的最大值.















例2  已知双曲线的左、右焦点分别为，的一条渐近线方程为，过且与轴垂直的直线与交于两点，且的周长为16.

(1) 求的方程；






(2) 过作直线与交于两点，若，求直线的斜率．



















例3  已知双曲线的左､右顶点分别是，直线与交于两点（不与重合），设直线的斜率分别为，且.


(1) 判断直线是否过轴上的定点.若过，求出该定点；若不过，请说明理由.




(2) 若分别在第一和第四象限内，证明：直线与的交点在定直线上.
























例4  己知抛物线，过点作两条互相垂直的直线和，交抛物线于两点，交抛物线于两点，当点的横坐标为1时，抛物线在点处的切线斜率为.

(1) 求抛物线的标准方程；






(2) 已知为坐标原点，线段的中点为，线段的中点为，求证：直线过定点.



【课后作业】



1. 斜率为1的直线经过抛物线的焦点，与抛物线相交于两点，则___________.







2. (单选)已知直线与抛物线交于点、，且以为直径的圆与轴相切，则(      ).




A．					B．					C．					D．








3. (单选)已知直线与椭圆：相交于，两点，为坐标原点.当的面积取得最大值时，(      ).




A．				B．				C．				D．









4. (单选)已知点，动点满足：..，直线与点的轨迹交于，两点，则直线，的斜率之积(      ).



A．					B．					C．					D．不确定

















5. (多选)如图，已知椭圆：，过抛物线：焦点的直线交抛物线于，两点，连接，并延长分别交于，两点，连接，与的面积分别记为，，则在下列命题中，正确的为(      ).






[image: ]A．若记直线，的斜率分别为，，则的大小是定值为


B．的面积是定值2



C．线段，长度的平方和是定值5


D．设，则












6. 过抛物线的焦点作斜率为的直线，与该抛物线交于，两点，，在轴上的射影分别为，，若梯形的面积为，则         .








7. 在平面直角坐标系中，已知椭圆：的左右焦点分别为，，点P为椭圆上的动点，的面积的最大值为，以原点为圆心，椭圆短半轴长为半径的圆与直线相切.
(1) 求椭圆C的方程；




(2) 若直线过定点且与椭圆交于不同的两点A，B，点M是椭圆的右顶点，直线AM，BM分别与y轴交于P，Q两点，试问：以线段PQ为直径的圆是否过x轴上的定点?若是，求出定点坐标；若不是，说明理由.










8. 在平面直角坐标系中，抛物线，点，，为上的两点，在第一象限，满足.

(1) 求证：直线过定点，并求定点坐标；



(2) 设为上的动点，求的取值范围；





(3) 记的面积为，的面积为，求的最小值.
















9. 椭圆短轴左、右两个端点分别为，直线与轴，轴分别交于点，与椭圆交于两点.


(1) 若，求直线的方程；





(2) 设直线，的斜率分别为，若，求的值.




















10. 与椭圆（，且）相关的两条直线称为椭圆的准线，拥有丰富的几何性质. 已知直线是位于椭圆右侧的一条准线，椭圆上的点到的距离的最大值为，最小值为.


(1) 求椭圆的标准方程及直线的方程；
















(2) 设椭圆的左右两个顶点分别为，，为直线上的动点，且不在轴上，与的另一个交点为，与的另一个交点为，为椭圆的左焦点，求证：的周长为定值.
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